
4. Nizovi i redovi - 3. dio

1. Razvijte funkciju u red potencija u okolini zadane točke, te pro-
vjerite za koje vrijednosti x formula vrijedi (pronadite područje
konvergencije reda):

(a) f(x) =
1

x
, x0 = 3;

(b) f(x) = ln(1 + 2x), x0 = 0;

(c) f(x) =
2

1 + 2x
, x0 = 0;

(d) f(x) = sin
π

4
x, x0 = 2;

(e) f(x) = cos(2x− 2), x0 = 1;

(f) f(x) = ln
√

x2 + 3x− 4, x0 = 2;

(g) f(x) = ln
1(1

3x + 2
)4 , x0 = −1;

(h) f(x) =
x2

1− x
, x0 = 0;

(i) f(x) =
ex + e−x

2
, x0 = 0.

Napomena. Zadatke možete riješiti pomoću razvoja funkcija

ex =
∞∑

n=0

xn

n!
,

sin x =
∞∑

n=0

(−1)n x2n+1

(2n + 1)!
,

cos x =
∞∑

n=0

(−1)n x2n

(2n)!
,

1



ln(1 + x) =
∞∑

n=1

(−1)n+1x
n

n
, x ∈ (−1, 1]

1

1− x
=

∞∑
n=0

xn, x ∈ (−1, 1).

2. Uz pomoć razvoja funkcije iz zadatka 1.(a) izračunajte
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+ · · ·

3. Uz pomoć razvoja funkcije iz zadatka 1.(g) pokažite da je

1− 1

2
+

1

3
− 1

4
+

1

5
− · · · = ln 2.

4. Uz pomoć MacLaurinovog razvoja funkcije f(x) = ex izračunajte
sumu reda ∞∑

n=0

1

2nn!
.

Za koje vrijednosti x MacLaurinov red funkcije f(x) = ex konver-
gira?
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